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SUR L'INTÉGRALE ja i 


Extrait d'une Lettre adressée à M. Liouville. 


[From the Journal de Mathématiques pures et appliquées (Liouville) vol. 11. (1857), 
pp. 49—51.] 


JE suppose que le lecteur ait sous les yeux la Note de M. Liouville (tome I. 
[1856] page 421). Cela étant, en rétablissant les valeurs de g, h et en écrivant 
i— l au lieu de p, la formule de M. Liouville devient 


fo HTC) 4 
o (a+bi—E)  Va+b—cT(i)[2a +0 +2 Va (a+b — o) 


laquelle, en y posant 


se transforme en celle-ci: 


k Pur 2 rore- p .@ 
o [(a+b—-c)aæ +(2a+b)z+al Va + b— c T(i)[2a +0 +2Va (a +b — o)? 


et en mettant le dénominateur de l'intégrale sous la forme 


[(a +b — c) (x +A) (£ + p), 


la formule devient 


0 [(æ +A) (æ + a)]' F (2) (VX a Nu) í 


formule qui se trouve dans mon Mémoire: “ On certain formulæ for differentiation with 
applications to the evaluation of definite integrals,” Camb. and Dubl. Math. Journal, 


www.rcin.org.pl 


228] SUR UNE INTÉGRALE DÉFINIE. 29 


tom. I., page 122, (1847), [41]. La démonstration que jy ai donnée n’est cependant 
rigoureuse (à moins que l’on n'admette la théorie de la différentiation à indices 
quelconques) que pour le cas de ¿+4 égal à un entier positif; en effet, en écrivant 


Ur, i =[(£ +N) (£ + py] (ye +A = Va + ui, 
je suis parti de la formule 


d « . 
Iz Ur, i= 3 k (N — u) Uno, im — (k + i) Ur, is 


8 
pour en déduire lexpression générale de (5) Usi. Cette expression devient très-simple 


pour le cas s=i+1; on a alors 


_ÿH /d\ih RE Eté jé l 
ia (2) WEF- Ve rap = ED Ap) (GENE ® 


formule de différentiation assez singulière. En y écrivant 2—4, au lieu de i, et en. 
intégrant 2+4 fois par la formule i 


A sH fodo= EFD da) fa a=0, 


0 (A 


on obtient la formule intégrale ci-devant mentionnée. Il convient d'ajouter que cette 
formule, représentée sous la forme 


PONS MPG) T (EP) 1 (5) 
o (am +bx + cŸ F (2) (b + Wac)’ 
est comprise dans une formule générale donnée par M. Schlômilch: “Note sur la 


variation des constantes arbitraires d’une intégrale définie (Crelle, tom. XXXIIL., page 268; 
1847). 


Je remarque aussi que M. Donkin, en comparant ses résultats concernant les 
fonctions de Laplace avec ceux de M. Boole sur le même sujet, a trouvé une identité, 
laquelle ma conduit à cette autre formule de différentiation 


a aep RON AU 
2w+A+yu de) [(@ +N) (s+ p) (Vetra + pyes 


_[@+N E+ ( d y (Vatr-vetut © 
— (a+r (dæ) [E+N ? 


formule que j'ai démontrée au moyen d’une analyse assez compliquée. 
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